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CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA 


Una circunferencia es trigonométrica si su centro es el origen de coordenadas (O ; 0) y su radio es la unidad. 


sp х2 + у2 ш => С.Т. 


alla C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


ACADEMIA 


ELEMENTOS DE LA CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA 


Los elementos de toda circunferencia 
trigonométrica son: 


* Origen de arcos: A (1 ; 0) 

* Origen de suplementos: A' (-1 ; 0) 
* Origen de complementos: B (0 ; 1) 
* Extremo del arco: P (x ; y) 


* Centro u origen de coordenadas: (0 ; 0) 


alles C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 
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UBICACIÓN DE LOS ÁNGULOS SOBRE LA C.T. 
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LOS NÚMEROS REALES SOBRE LA CIRCUNFERENCIA TRIGONOMÉTRICA 


Se sabe: л є 3,14 


>, 


= C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


LÍNEAS TRIGONOMÉTRICAS 


Los valores de las razones trigonométricas están representadas mediante segmentos 
que pueden ser verticales u horizontales. 


LÍNEA SENO 


El seno de un arco en la circunferencia trigonométrica está representado por la 
ordenada del extremo del arco correspondiente. 


Se sabe: 


sen a = 


sen a = 


sen a = y 


ale Ж. е 
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VARIACION DEL SENO 


v Ө e R, se cumple: 

—1 < sen0 < 1 
elC > 0<sen0<1 
BellC > 0<sen0<1 
0 e lll C => -—1 < seng <0 
0 e IV C => —1 < sen0 < 0 


51-1 < ѕеп 0 < 1 


O<sen20<1⁄ 
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(троне valores puede tomar Іа expresión: -8 < 8Senð <8 _ menos (3) 
8Sen9 -3 
+“ -11 <85619-.3<5 УЗ) 
А) | == sena, 1 
С) ES 4 85епӨ-3 ë [a 
5 5 = a 
E) É š 
+. 


Resolución: Sabemos que: 


Si el ángulo no esta en algún cuadrante 
se cumple en toda la C.T 


-1 < Sen0 < 1 < Por (8) _ 
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LINEA COSENO 


El coseno de un arco en la circunferencia trigonométrica está representado por la 
abscisa del extremo del arco en posición normal. 
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= DEL COSENO 


Decrece Decrece Y Ө e В, se cumple: 


E < COSO < 1 | 


Ө=!С => 0<6050<1 + 
ӨЕШС > -1<cos0 <0 < 
0e IIC = -1«cos0«0 .— 
Өє МС = 0 <соѕ0 < 1 v^ 


Observa 


Si —1 <cos 0 <1 
0 < cos20 < 1 77 
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(2%: . Resolución: 


0058 = ni B € IIC -1 < CosB < 0 


-1 < 


5a+8 por (6) 


determine los valores de “а” 


-6 < 5а+ё< 0 . 
1A<5a<-8 entre (5) 
-14 -8 
Б 5 


—14 —8 


ae] ——L 
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LINEA TANGENTE 


La tangente de un arco es la ordenada del punto de intersección entre la recta 
tangente que pasa por el origende arcos y la prolongación del radio o diámetro que 
pasa por el extremo del arco. 


Variación de la tangente 


veeR- jenen nez] 
Se cumple: 

—co < 1g9 < too 

tg? 020 

0elC = tg0>0 
de IIC > tg0<0 
9< IIC > tg@>0 
de VC > tg0<0 


» Recta tangente 


чо C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


Ejemplo.- Encuentra el área de la región sombreada. Resolución: 


ү, 


Para la distancia 


Área = 1 ` Ctg В) БЕ В) 


tg p 


Area = — 


—t 
Rpta. 5 P 
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Observación: 
Las coordenadas de "P" son (x,;y,), luego se tendra: 


(x ;y.) = (Cos 0; Sen 0) 


Coordenadas del extremo de arco Coordenadas simétricas 


y 
(-Cos0;Sen0) (Cos0;Sen0) 
0 
X 
(-Cos0;-Sen0) (Cos0;-Sen0) 


Coordenadas ortogonales 


(-Sen0;Così 


C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


Representaciones Auxiliares Cosenoverso o Coverso Exsecante o External 


Senoverso o Verso 


Vers8 = 1 - Cos 


“Өске 


70€ fe-(QK-)7 y Ke Z 


Sec —ə aa 


fein AP = ExsecO 
ee РВ = 1 - Sené АР = Seco - 1 
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1. Si el punto (=, +“) pertenece a la СТ, calcular "x", además se sabe que "x" es negativo 
Resolución 
i 2x? + 4x -96 = 0 
1 
ч i x? + 2x -48 = 0 
2 2 
x eZ _ 
E ( ) =i x 6 
100 100 x +8 
x " x^? + Ах +4 a4 (x-6)(x+8) = O 
100 10 ғо E 
X=6 y x= -8 


2x2 + 4x + 4 = 100 


A) -10 8)-8. С) -6 
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2. Si: а=Соѕ50°, b=Cos150°, c=Cos268° y d=Cos320°, ordenar en forma creciente. 


Resolución 90? Obs: 
0 Cos150° = b 
50° Cos268° = c 
Ж Cos50* 
EN Cos50° =a 
жаа! 02 Со5320%-а 
180 - . 
а 360 
Cos320° 
320" 
C 
Cos268° 
268% 
270° 
A) a, b, c, d B)b,c,d,a C) c, b, a, d 


Dcbda BEA 


E C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


ACADEMIA 


mi I | УЗ 1 
3. Sea Ө el menor arco positivo ubicado en el IVC, tal que las coordenadas de su extremo final en la C.T son (È, >) calcular 6 


Resolución 902 e 1) = (Со50;5епӨ) 
Obs: 
v3 = Со$Ө 
2 
0 = 330 
gan 
6 
p E E) E 
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4. Indique verdadero (V) o falso (F), si: - > > Xy; > X, > -T 


Ѕеп|х› | = Sen150° 


(у) Senx, > Senx, 


Е > 
(F) |Senx, | | Senx, | Sen|x;| = 1/2 
(ғ) Sen|x,| >Sen|x,| x, = —135° 
Resolución [Saha es - |x, | = |—135°| 
xy — —135 ers = і |х; | = 135° 
= a о 2 
X, = —150 башы] = 1 $еп|х+| = Sen135° 
= Sen(—135° = 
Senx, = Sen(—135°) Sen|x,| = /2/2 
Senx, = —Sen(135°) X2 = —150° 
xy = —135? 
Ix; | = |-150?| 
x; | = 150° 


C) FVV 


>, 
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5. Si - > «0« = hallar la extensión de: E = 2С05(0-л)-2Со5(-0) + 5 


Resolución 2 < 4Cos0 < 4 L eo . 
E = 2С05(0-л)-2С05(-0) +5 | _4<-4Cos0 < -2 
E = 2Соѕ(л-0)-2С05(0) +5 | ——_ 


E = 2Cos(180°-0)-2Cos(9) +5 | 1 E +5<3 -1 1 
E = -2Cos(9)-2Cos(9) + 5 1<E<3 
E = -4Cos(9)+ 5 
Obs: 
= < Cos0 < 1 Аы 


NES] sua gos 


D) <-1; 2] E) [-1; 2] 
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6. Marcar lo incorrecto: Resolución 


Y 


(-Sena;Cosa) (Cosa;Sena) 


(Sena;-Cosa) 


A) Abscisa de M: -Sena В) Ordenada de N: -Cosa C) Ordenada de M: Cosa 
E) Abscisa de P: Cosa 
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1+CosQ 2+Cos0 _ 2k—1 
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7.Determinar el conjunto de valores que puede tomar k: — x кп 
Resolución Со$Ө 
=k 
1+0030 2+Со$Ө 2k-1 2 
2 3. 68 Por (1/2) 
-1 < COSO < 1 -————— 
3--3Cos0- (44-2Cos0) _ 2k-1 
6 6 _ 1 - Cos9 1 
27 2 72 
3+30050--4--20050) _ 2k-1 i j 
6 6 = 
CosÜ-1  2k-1 
P XP 
CosO = 2k 
A) [-1; 1] В) [-2; 2] C) [-3; 3] E) -i d 
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8. Calcular el máximo valor: E — 3Sen(> ) + 4Cos*(B+T) - 7Tg*(30) 
Resolución 


Е > Зѕеп(= ) + 4Cos*(B-n) - 7Tg*(30) 


Е = Зѕеп(= )- 4Со5°(В) – 7Tg2(30) 
Е = 3(1)- 4(-1) - 7(0) 
Е= 7 
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ACADEMIA 
9. Hallar el área de la región sombreada. Resolución 


. (1)|Sen6| "m" (1)|Cos6| 


1 2 2 2 
Obs: 
Sen0 < 0 
Cos0 < 0 
Ат -- A, + А» 
Ат = > É Den 


_ —Sen0 - CosO 


AT 5 


SenO + Così SenO — Così 


B) Così – SenO 
2 2 


2 


A) E) = 
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DEMIA 


10. Si: -1 < Sen) < - By - < 0 < 0; hallar la extensión de: E = УЗ Ta( {>| = 3 +1 


Resolución 


A)«1;22 В) <ү2;2> C)G;2) D) (5:1) E) [0; 2> 
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11.Determinar la ordenada de Р Resolución 


Seno B) Sena С) (056 D) (056 Е) 1 
Sen +Cosa Sena —Cosa SenQ +Cosa Seno —Cosa SenQ +Cosa 


A) 
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12.Determine la extensión de: 


E = үЅеп2х + Senx + 2 


Resolución 


А [2:2] B) [V3; 2 c) |92) D) [V5; 2] e) [2:2] 


so C.T: LINEA SENO-COSENO-TANGENTE 


ACADEMIA 


13.51 Ө є IIIC y además se cumple:2 + VCosx — 1 = 8V+58Sen0 ; calcule el valor de: E = 2Secx + 3TgO 


Resolución 


A) -2 B) 4 00 D) 2 E) 6 
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14.En un triángulo rectángulo ABC, recto en C, A es el menor 
ángulo. Determine la extensión de “q”, si se tiene que: 


3q - V2 бепА - 4 
Resolución 


A) G; 1) B) É; 2) c) É; 2) D) 6; 5) E) (È; 2 
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15.Indique verdadero (V) o falso (F) según corresponda: 
( ) Sen1 < беп20 
( ) Cos2 > Со54 
( )Tg1 > Tg4 
( ) Tg2 > Tg5 
( ) Sen4 » Sen5 


Resolución 


A) VVFFV B) VFVFV C) VFFVV 
D) VVFVV E) VVVVV 
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16.En la CT de la figura adjunta, hallar el área de la 


región sombreada 


A) (CosO + сова) Sena — SenO) 
B) (Così + сова) (Sena + SenO) 
с) (0050 + сова) eno — Seno) 
р) (CosO, — cost) (SenO — Seno) 
(Cos — CosB)(Seno — SenO) 


Е) o 


Resoluciòn 
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17.Si el punto Р(х; y) es el extremo final de un arco Ө de la 
circunferencia trigonométrica ubicado en el IIIC, indique 
verdadero (V) o falso (F): 


()х--Со50 
()у--5еп0 
( )x=Cos6 


Resolución 


A) VVF B) FFV C) VFV 
D) FVF E) VFF 
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18.¿En qué cuadrante la línea seno decrece y es negativa? 


Resolución 


A) | B) Il C) Ill 
D) IV E) Ninguno 
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Sen(4k + 1)2 - Cos(2k + 1) 
TCos2(KIT)+Tg(KTT) 


19.Calcular: (k e Z); 


Resoluciòn 


A) -2 В) 2 С) 1 
D) -1 Е) O 
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20.Determinar el intervalo de m para que se cumplan simultáneamente: 


2Cos2o+1= + л |2Sen0+1| = Z= 
ida. 
A) [1; 2] B) [2; 3] C) [3; 4] 


D) [4; 5] E) [5; 6] 
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